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INTRODUCCION Y PRESENTACION GENERAL,

La literatura marxista por lo general ha tratado por separado
dos problemas, gque a mi juicio son esenciales en tanto se puedan

tratar de manera conjunta, a saber, los problemas:

1l.- de la competencia, y

2.- el de la crisis.

'La dificultad en parte aparece por el énfasis en tratar los
problemas sobre teoria de los precios como aquellos de la relacidn
entre una estructura de valores respecto a una estructura en
precios, planteamiento que dié sus mejores flores bajo la forma del
problema de "la transformacion" y que en la tesis ha sido referido
al apéndice 2. Por otra parte aparece otro cuerpo de literatura que
adelanta todo tipo de variantes tedricas respecto al problema de la

crisis.

La crisis (o las crisis a nivel global) que se presenta en los
ultimos gquince anos, ha hecho patente que la dicotomia tedrica
antes referida deja sin alternativas analiticas y practicas para
enfrentar el problema. No es de extranar que desde entonces se
venga hablando de manera muy insistente en la crisis de la teoria
econdmica. Esto en parte se puede observar por la proliferaciodn de
teorias sobre las politicas de estabilizacién sin un claro sustento
microecondmico y envueltas en un eclecticismo de lo mas abigarrado.
En tal situacidn, es comprensible que las respuestas objetivas a la
crisis hayan surgido mas de una concepcién ideoldégica genérica
sobre el proceso econdémico, gque de un cuerpo de teoria bien

articulado respecto a los problemas esenciales del desequilibrio.

Es por ello que se observa como un desarrollo fresco e
innovador los esfuerzos por encontrar una aproximacioén a la teoria

de los precios a partir del problema del desequilibrio tanto en la
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teoria neoclasica, como en los enfoques a partir de la teoria
clasica y marxista. Esta tesis se inserta en esta ultima corriente
de trabajo con objeto de lograr una vision de conjunto sobre el
problema de la relacidén entre los procesos de formacién de los
precios y la reproduccién en relacién a la crisis. Las hipdtesis
dominantes en la literatura por lo general han tomado la direccidn
de fundar la teoria de la crisis en la hipodtesis de que esta se
debe a que el proceso competitivo falla en reproducir el proceso
econdémico. Por ello, la tesis recoge una hipédtesis fundamental en
la tradicioén cldsica y marxista: La crisis encuentra su fundamento

en un proceso concurrencial exitoso.

El trabajo aqui desarrollado parte de un renovado auge en la
literatura por recuperar aspectos bdsicos de los enfoques que
surgen del pensamiento clasico y marxista, y cuyas referencias por
lo general han aparecido en los ultimos cinco o seis afos. La
discusién sobre esta literatura se aborda en el primer capitulo de

la tesis.

Con todo, en la medida en que estamos frente a un campo
novedoso de trabajo, se ha visto esencial revisar la bibliografia
teniendo a la vista los planteamientos bdsicos sobre el problema de
la formacién de 1los precios cuya matriz tedrica original 1la
encontramos de manera general en los cldsicos y en particular con
un mayor énfasis en Marx. Esta aproximacidén en cierta medida esta
marcada por la toénica que ha tomado la discusidén en torno al
problema de la relacién entre el proceso de formacién de los
precios en una economia competitiva y el problema de la reproduc-

ciodn.

Durante el desarrollo de la tesis la discusién de la litera-
tura moderna muestra que hasta cierto punto las dificultades
tedricas que subyacen el problema aun no estdn claramente definidas
para todos. Asi, para algunos autores el problema esencial es el de

la modelacién del proceso.de mercado privilegiando un mecanismo de
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reaccién simulténeo en precios y cantidades, en tanto para otros el
énfasis serd en el procesc de reasignacién de capital a 1la
produccién de acuerdo a la dinamica del proceso de mercado. Para
otros mas, el problema esencial serda el de la relaciodon entre la
demanda efectiva y el proceso de reproduccién. Esto lleva a que no
se halla hecho evidente en el debate las diferencias esenciales en
la forma de aproximacién, mismas dgque conducen a resultados
contrastantes particularmente por lo que hace a la caracterizacién
del equilibrio. Para avanzar en ese andlisis fué necesario incorpo-
rar a la discusién una constante revisidén sobre los problemas
asociados al andlisis de 1la caracterizacién del proceso de
desequilibrio. Este aspecto del trabajo resulta sumamente complica-
do por el hecho de que el problema necesariamente ha de ser tratado
a través de modelos dinamicos, cuyo tratamiento suele ser dificil.
Estos problemas se toman al final del capitulo I en relacidn a la
literatura moderna y en el segundo en la discusidén de la teoria de

Marx.

Con todo, nuestro trabajo permitié explorar de manera
preliminar la posibilidad de incorporar al andlisis una dimensién
hasta ahora omitida sobre la teoria del equilibrio, a saber, 1la
forma por la que la accién concurrencial de los agentes conduce a
la aproximacién al equilibrio y sin embargo con ello a generar las
condiciones de su disolucién. Este punto se fundamenta no en dque
los agentes se equivoquen en sus decisiones, sino todo lo contra-
rio, se parte de suponer dque toman decisiones correctas de
inversioén y produccién. Se encuentra que el desarrollo formal de
estas ideas coincide con el concepto apropiado al tratamiento de
problemas dinamicos que es el de un "equilibrio critico". Esta
nocién que apela al concepto de una trama de relaciones (estruc-
tura) por la que se funda un proceso convergente de las reacciones
de los agentes al equilibrio, pero que no obstante por la accién
eficaz de los agentes en el mercado conduce a fragilizar 1las
condiciones por las que se forma ese equilibrio. Una vez que los

agentes han generado un movimiento convergente hacia ese punto de
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equilibrio eventualmente se encontrardn con que la continuacién del
proceso de acumulacién exige un cambio en la estructura de
coeficientes de interdependencia, es decir un cambio tecnolégico
comoc una exigencia interna del proceso competitivo. El desarrollo

de estas cuestiones se encuentra en el capitulo segundo.

Estas ideas llevaron a intentar una aproximacién diferente a
la teoria de 1la crisis, en particular destacando la nocidén
subyacente en dichas teorias respecto al proceso competitivo. Asi
se ha tomado como hilo conductor distinguir la manera en que las
teorias mas importantes consideran lo eficaz que puede ser el
proceso competitivo en la formacién de los precios y cantidades en
el mercado y en consecuencia su incidencia en el proceso de repro-
duccidén. E1 punto que se ha logrado destacar es que las hipodtesis
subyacentes respecto al proceso competitivo se vuelven determinan-
tes de los resultados. Este planteamiento, visto desde el modelo
expuesto en el capitulo II conducen a postular que el modelo de
reproduccién cuando llega al punto de equilibrio critico de hecho
se encuentra con una bifurcacién. Esta condicién expresa que el
modelo que se requiere para representar todo el problema necesaria-
mente es de caracter no lineal. Este concepto refuerza la importan-
cia del concepto de "equilibrio critico" para la discusidén de los
modelos de reproduccidén. El1 capitulo tercero presenta esta

discusidn.

Este conjunto de ideas se han utilizado para revisar la manera
en que se ha estudiado la crisis reciente de la economia mexicana.
Se parte de una revisidén muy amplia de la literatura mas relevante
para con ello intentar utilizar los conceptos antes referidos en
una hipétesis: La crisis de la economia mexicana no se debid a
fallas en 1la operacién del proceso competitivo, sino por el
contrario, porque encontré el limite de su operacion eficiente,
haciendo necesaria una reaccidn para romper los limites estructura-
les al proceso de acumulacién. Estas cuestiones se abordan por la

discusién de tres conjuntos de hipétesis:
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a) Aquellas relativas a las condiciones de estabilidad
estructural,

b) Las que surgen de la capacidad de ajuste de la economia
para enfrentar desequilibrios, y

c) Las que surgen del mcvimiento de largo plazo.

La revision general de la literatura y el desarrollo de las

hipdtesis se presenta en el capitulo cuarto.

Con objeto de responder a las preguntas asi levantadas y
hacer evidente la argumentaciodn respecto a la economia mexicana, se
desarrolld una amplia validacién de cardacter empirico en términos
de la estimacidén de precios de produccién y andlisis de las
condiciones de estabilidad para la economia mexicana en apoyo de

nuestras hipodtesis; mismas que se presentan en el capitulo quinto.

Algunas cuestiones de caracter técnico o no absolutamente
esenciales a la discusidn actual, mas sin embargo relevantes a un
estudio comprensivo de esos temas se han referido a los apéndices

de los capitulos respectivos.
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CAPITUIO I
EL PROBLEMA DE LA COMPETENCIA EN LA LITERATURA MODERNA
DE INSPIRACION CLASICA Y MARXISTA.

Este capitulo tiene por objeto analizar la literatura moderna
que de manera genérica llamaremos "de inspiracién cldasica". Con
ello la idea es contribuir al rescate de lo que, algunos autores
significativos en esta linea, han denominado las tesis basicas de
corte cldsico y marxista en torno a la competencia. Como se sehnala
a continuacidén, son muchas las diferencias que hemos encontrado en
esta linea entre 1los autores mas importantes. No obstante hay

algunos elementos comunes que es importante rescatar.

El titulo de este capitulo hasta cierto punto sugiere que se
puede hablar de un conjunto homogéneo en torno de la teoria clasica
y marxista de la competencia. Esto hay que tomarlo con cuidado
porque no podemos decir que se trate de una corriente homogénea,
(de entrada ya es dificil definir un espacio en el que estuvieran
juntas las teorias cldsica y marxista), ya que aun cuando diversos
trabajos se postulan con el objeto de recuperar la visidn clasica
y marxista de la competencia, no todos coinciden en la aproximacidn

y resultados.

El comun denominador de los trabajos aqui reunidos, en parte
se encuentra en el interés que despierta la posibilidad de una
representacion dindmica de los procesos de competencia. Esta
caracteristica bien puede ser resultado de la percepcién corriente
hoy en dia de la necesidad de formular modelos dindmicos sobre el
proceso competitivo, en virtud de la urgencia de lograr una mayor
comprensidén de problemas de estabilidad. La busqueda por el lado de
la teoria clasica pudiera ser el resultado de los limites que en
ese sentido ahora se reconocen con mayor claridad a la teoria
neoclasica. Con todo, segun se vera a continuacién, no resulta del
todo claro que se hayan alcanzado resultados plenamente satisfacto-

rios, tales que se puedan reconocer de manera univoca como
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"clasicos", o "marxistas". Asimismo, encontramos como una caracter-
istica comun la idea de replantear el problema de la competencia y
los precios de produccién como un problema doble : por una parte el
de la formacidén de precios de produccién, y por otra el del ajuste
en las cantidades ofrecidas en el mercado. Esta manera de abordar
el problema se ha venido a denominar como del "Cross Dual", en
clara referencia a que los ajustes en precios resultan ser un dual
a los ajustes en cantidades y viceversa. En esta vena, se intenta
recoger aquello que les es comun, un intento de avanzar en una
representacion formal y coherente de la teoria cldsica y marxista

de la competencia. .

Es posible distinguir las corrientes de pensamiento relevante,
aun cuando sea un tanto de manera intuitiva, a partir de la forma
en que se incorporan las ideas esenciales del pensamiento cléasico,
asi como aquellos de la teoria de los precios de produccion de
Marx. De manera esquematica, los puntos relevantes de la discusion
son determinados segun se aborde lo que se ha tomado como las dos

tesis centrales a la teoria clasica de la competencia, a saber :

- Los precios de mercado fluctuan en rededor de unos otros
precios que constituyen sus centros de gravedad o patrones de
referencia. Estos precios han recibido diversas denomina-
ciones, en general : precios naturales o precios de produc-
ciédn.

- Esos centros de gravedad, los precios de producciodén, estan
determinados por las condiciones de produccién y no por la

oferta y la demanda.'

Una de las dificultades con éstas tesis es la sugerencia
implicita de que los centros de gravitacién de los precios, es

decir 1los precios naturales son regulados por un conjunto de

! Estas hip6tesis se encuentran de manera explicita en Smith (1958), Ricardo (1971) y Marx (1975). No obstante también se encuentran
en los enfoques contemporineos como en : Deleplace (1981), Benetti (1981), Pasinetti (1977). Semmier (1984), Cartelier (1988) etc.
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fuerzas, ajenas al conjunto de relaciones del mercado; en tanto que
el movimiento dindmico de los precios de mercado es resultado de
otro conjunto de fuerzas, las de la oferta y la demanda. Evidente-
mente el problema es que, si el centro de gravitacién NO resulta
determinado por el mismo conjunto de fuerzas (6 leyes) que regulan
el movimiento dindmico, entonces puede aparecer una ambigiedad en
la teoria. De hecho la teoria clasica nos plantea que los determi-
nantes de los precios naturales se han de ubicar en la esfera de la
produccién, en tanto que por un proceso concurrencial los precios
de mercado han de fluctuar en deredor de los precios naturales.
Puesto asi es inevitable cuestionar ¢ Porque los precios naturales
han de operar cual centros de gravedad si sus determinantes parecen
ajenos a los del movimiento concurrencial ?. Indudablemente se
puede argumentar que en el largo plazo la concurrencia de capitales
ha de modificar las condiciones bdasicas de produccién y con ello en
consecuencia se alteraran los centros de gravedad. Sin embargo este
ultimo usualmente se entiende como un movimiento de iargo plazo, en
tanto que 1la proposicién central, la de la gravitacién de 1los
precios de mercado, parece estar referida a un proceso de corto
plazo. Esta dificultad es esencial para la teoria clasica, la cual

aparece sea porque:

- no son claras las razones para la ausencia de relacién entre
las fuerzas que determinan el movimiento dindmico de 1los
precios con aquellas que determinan el centro de gravitacién,
o

- porque resulta incomprensible el centro de gravitacién como

ajeno a las fuerzas que determinan el movimiento dinamico,?.

Por una parte si se plantea la existencia del centro de
gravedad ajeno a las fuerzas que dan movimiento dinamico, y después

se postula que las variables de mercado fluctian en su deredor,

2 Vease por €j. Deleplace (1984)
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éste Ultimo movimiento no es claro por que debe seguir una norma
que se determina por elementos que parecen no guardar relacién con
el movimiento de las fuerzas del mercado. Por otra parte, si el
movimiento determinado por las variaciones de la oferta y la
demanda resulta irrelevante al andlisis del centro de gravedad,

entonces la relacion entre uno y otro queda indeterminada.

El debate contempordrieo retomara el problema desde una
perspectiva que ha de enfatizar el cardacter dinamico del proceso de
ajuste, a partir de los desequilibrios del mercado. Con ello en
cierta forma se busca acotar de manera inequivoca el caracter de la
relacidén entre las fuerzas que aparecen como significativas en el
movimiento dindamico con respecto a aquellas gque establecen los
"centros de gravitacioén". De esta manera nos encontramos con dos
formas de aproximacidén al problema, en las gque se plantean procesos

privilegiando ya sea:

- El1 ajuste descansa en un proceso recursivo entre las
estructuras de produccién y demanda, y
- El1 ajuste en lo esencial depende de la estructura productiva

relevante.

En ambos casos tenemos como resultado un proceso que permite
definir los valores de equilibrio del mercado (los vectores de
precios y produccién) y ademdas analizar las caracteristicas de
estabilidad del mismo, mas sin embargo las conclusiones respecto a
la estabilidad del equilibrio difieren radicalmente en uno y otro
caso. Con todo, en ambos casos es de destacar que el punto de
partida es analizar el problema NO cual si se tratara de un
"teorema de existencia",?; sino que a partir de las caracteristicas
del proceso dindamico de ajuste en una economia de mercado, es decir

en condiciones de desequilibrio, se pretende lograr un planteamien-

3 En clara alusién al procedimiento neocldsico de primero plantear el problema de existencia de un equilibrio general
compeltitivo, para después plantear los problemas de estabilidad.
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to sobre el problema de existencia del equilibrio de manera

consistente con el de estabilidad.

De manera general estos dos enfoques que encontramos signi-

ficativos se caracterizan de la siguiente manera :

- Desde modelos que plantean el problema como de recursividad
entre las estructuras de produccidn y demanda, se caracteriza
una situacién a un movimiento hacia la estabilidad. Estos
modelos se han denominado como el enfoque '"Cross-Dual", en
referencia a un proceso de mercado en el gque el ajuste en
precios y tasas de ganancia genera trayectorias convergentes
en precios y cantidades hacia los valores de equilibrio. Estos
se entienden como los precios de produccidén y hacia el vector
de produccion homotético. Los trabajos mas relevantes en esta
direccioén parecen ser los de Duménil-Levy (1987, 1989) vy
Flaschel-Semmler (1988).

- Desde modelos que enfatizan las caracteristicas de la matriz
de produccién se representa una situacién en la que el
movimiento dinamico NO es estable, sino bajo condiciones
sumamente restrictivas. En estos modelos las condiciones de
inestabilidad se generan por las caracteristicas del modelo de
produccidén mismo. En esta aproximacidén se encuentran antece-
dentes desde los trabajos de Torrens (1965) y Marx (1975). No
obstante en las referencias a trabajos modernos tomaremos los
de Steedman (1984) y fundamentalmente los de Nikaido (1983,
1985) y Benetti (1986).

A continuacion se aborda la discusidén de los planteamientos
significativos de dichos trabajos, tratando de destacar los
términos del debate. Para tal efecto inicialmente se presentan los
trabajos que encontramos en el enfoque que destaca la importancia
de la matriz de produccién, en particular porque introducen un
planteamiento <c¢ritico de ¢gran relevancia para entender las

dificultades de un enfoque dindmico de "inspiracién clasica" o
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"marxista". Ademds, con ello se trata de destacar la naturaleza del
debate entre los trabajos que se presentan en la seccidén de los
"modelos recursivos" respecto a los de '"produccidén", ya que
aquellos se reclaman afines al marxismo y en cierta medida intentan
establecer una respuesta a 1la critica de Nikaido sobre 1las
posibilidades de estabilidad en un modelo marxista de competencia.

i) Estructura de Interdependencia e Inestabilidad Estructu-
ral.

Para este enfoque podemos tomar como punto central de la
discusidén la manera en que Nikaido (1983) retoma el problema de la
competencia en Marx. El problema es analizar la relacidén entre los
precios de produccién y los precios de mercado, en particular el
demostrar que el proceso de gravitacidén de los precios de mercado
en torno de los precios de produccidén puede ser un proceso estable.
Puesto de otra forma y recogiendo la inquietud de Marx, el problema
es demostrar como se forman los precios de produccién y su relacién

con los precios de mercado.

Es necesario enfatizar cque el proceso dindmico que se postula
desde esta aproximacién es muy distinto al que encontramos en "los
modelos recursivos". El1 punto de partida en los enfoques sobre
estructura productiva es que el desequilibrio del mercado se
percibe a partir de diferencias en rentabilidad del capital
aportado a las diferentes actividades. El presupuesto basico sobre
la conducta de los agentes establece que a partir de la percepcién
de diferencias en rentabilidad se ponen en movimiento procesos de
reasignacidén de capital entre las diferentes ramas de actividad. Es
en este punto que se plantea lo que Nikaido 1llama la conjetura
clasica y marxista de gravitacién, que puesta de manera esquematica

se puede representar como sigue :
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{ demanda )
{diferencias { avance de
en rentabilidad} --> capital } --> -=>
{ produccién }

--> { precios de produccién }

El énfasis del modelo esta en la respuesta de los agentes (los
capitalistas), al avanzar capital como reaccidén al desequilibrio.
La pregunta en Nikaido es ¢ el comportamiento de los capitalistas
al reasignar capital da origen a un movimiento dindmico estabili-
zante o desestabilizador ?. Es nuestro punto de vista que el
problema puesto en estos términos, rescata uno de los aspectos mas
importantes de la teoria de la competencia en Marx. El tratamiento
que de ello hace Nikaido no obstante deriva en una critica
fundamental a aquel.

El trabajo de Nikaido (1983), constituye un avance muy
importante en la formalizacién del modelo de competencia de K.
Marx. En particular constituye un aporte el recuperar una dimensién
hasta ahora perdida del andlisis. Nos referimos al hecho de que al
hablar de competencia en el modelo clasico y marxista se postula un
proceso hacia la perecuacién de la tasa de ganancia, el cual
mayormente descansa en un mcvimiento de capitales en respuesta a
diferenciales en la tasa de ganancia justamente como el corazdn de
las fuerzas que han de mover los precios hacia sus centros de
gravedad y la tasa de ganancia hacia la igualdad.“. De esta manera,
el trabajo de Nikaido merece un reconocimiento especial, pués el
comportamiento competitivo postulado necesariamente descanza en un
proceso dindmico de movimientos de capital en la bisqueda de la
‘mayor tasa de ganancia posible. Con todo, los resultados de Nikaido

constituyen un desafio a una de las tesis béasicas del enfoque

4 En otros modelos, de corte "clasico", tales como los que serdn revisados en la siguiente seccién, el movimiento de capitales

se plantea parcialmente, puesto que si bien estd presupuesto no es incorporado explicitamente en la operacién y solucién del mismo.
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cldsico y de Marx, a saber, la confluencia de las tasas de ganancia
hacia un estandard estd sujeta a una condicioén en extremo restric-
tiva: la composicién orgdnica del capital del sector productor de
bienes de capital debera ser mayor que la del sector productor de
bienes de consumo. En caso contrario, el modelo se vuelve inesta-
ble.

La representacién formal del modelo de Nikaido se asimila a
formas comunes, en las que, sea A una matriz cuadrada irreducible
de coeficientes técnicos de produccién; sea X el vector de
produccién y Y el vector de demanda neta respectivo, para un
sistema productivo :

AX + Y =X ,
tal que podemos encontrar un sistema de precios de produccién dado
por la siguiente expresién :

P=A'P (1 +1r ) ,
en el que P constituye el vector de precios de produccidén respec-
tivo y r la tasa de ganancia. De acuerdo a Nikaido los precios de
produccién asi definidos son compatibles con cualquier vector de
demanda en la medida en que se ha dejado de lado cualquier posible

incidencia de la demanda en los precios, (Nikaido, 1983, pp341l.).

Sin embargo la idea del modelo es especificar los movimientos
de capital frente a diferencias en las tasas de ganancia. Pero, ¢
de que tipo de capital ? . Nikaido dice de todo tipo : monetario y
"real" , entendido este ultimo como un stock de bienes. E1l
movimiento de capital entonces sdélo puede ser comprendido como
inversién real neta, que tal como lo especifican las funciones de
inversién &.,, se da en respuesta a diferenciales en tasa de
ganancia. Estas funciones preveen los movimientos de reasignacioén
de capital en cuanto inversién deseada, frente a diferencias en las
tasas de ganancia :

¢, =& (r, - r; )
¢, = ¢
contrarios.

» (r, - r2) , tal que &, y &, son de signos
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Segun Nikaido, estas funciones de inversién (deseada) fundan
el movimiento de convergencia de la tasa de ganancia postulado en
el sistema de precios de produccién. Por ello es claro que
constituyen un presupuesto fundamental al proceso que prevee la
teoria de los precios de produccidén, ya que los avances de capital
como respuesta a los diferenciales de ganancia no soélo han de
contribuir a la solucioén del sistema de precios, sino que también
inciden en las cantidades producidas y ofertadas. De esta manera se
estara en posibilidad de analizar la relacién de la oferta con el

vector de demanda, que en el modelo simple se pierde.

Dadas 1las funciones de inversién se pueden especificar
funciones de demanda de inversién para el sector productor de
bienes de capital las que para el caso de reproduccioén simple, y
suponiendo que todo el capital es usado plenamente, resultan en :
TI

a; & (ry -1, ) +a,¢ (r,-1r,) +c

any & (ry -r, ) +2a,% (r, -r,)

2

Si este sistema se resuelve en el modelo de produccidn,
suponiendo que la demanda de bienes de inversidén se iguala con su
oferta; y considerando la inversiodn real x. diferente a la inver-
sion deseada, las ofertas netas seran X; = (a5 X+ a;, X, )

i =1,2 . Para el caso en que la inversidén deseada ¢, es igual .
la inversidn realizada X,, se obtiene un modelo estructural de la
forma :

Ay Xt A, X =X = (A Xt oa, X))
Ay Xyt Ay X Gy =X, v (3 Xt Ay X )

en donde x, = dx, / dt

Que de manera matricial se puede presentar como
AX+Y=(I-A) X,
Este sistema de ecuaciones diferenciales lineales "por si solo

determina trayectorias en las cuales la inversidn real, X, Y X, no
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son compatibles con las funciones de demanda de inversidén deseada
&, y & " (Nikaido pp 343 ).

Puesto que la solucidén general es la suma de la solucidn
homogénea y de la solucién estacionaria; en particular la solucién
homogénea depende del signo del determinante de la matriz de
coeficientes A, lo que equivale a una caracterizacién por 1las
composiciones orgdnicas de capital (en adelante k) de 1los
sectores. Para el caso de dos sectores, el primero de bienes de
capital ( sub. 1) y el segundo de bienes de consumo (sub. 2), si la
k, < k, el determinante de A serd positivo (caso 1) y visceversa
(caso 2). Para este sistema se cumplen las condiciones de Hawkins-
Simon,?, y se cumple el teorema de Frobenius. Sin embargo 1la
multiplicacién de los diversos coeficientes del valor caracteristi-
co serd positivo o negativo segun sea el signo del determinante de
la matriz A; para el caso 1 lo encontramos con signo positivo, para
el caso 2 con signo negativo. Esta condicién ha de adquirir una
dimensidén en extremo importante en los resultados del modelo, y se
entiende de acuerdo al teorema de Cayley-Hamilton, (vease apéndice
al cap. I). Por este argumento, el signo mismo del determinante de
la matriz A de coeficientes técnicos establece las posibilidades de
estabilidad: De resultar positivo el resultado de multiplicar todos
los valores caracteristicos del problema estamos frente a una
estructura inestable, de resultar negativo es posible su convergen-
cia estable.

Para el caso (1) los valores caracteristicos asociados seran
positivos, situacidén que significa que el punto critico de 1las
trayectorias de x, y X%, son del mismo signo o con signo contrario
con valores absolutos en crecimiento. Esto se opone a la condicidn
de que las funciones &, sean de signo contrario, lo que vendria a

significar que a una diferencia en las tasas de ganancia entre los

> Vease Dorfman, Samuelson y Solow. 1964. pp.232-233.
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dos sectores, las reacciones de los agentes provocarian que esos
diferenciales seguirian aumentando, por lo que el desequilibrio

entre tasas de ganancia estaria siempre en crecimiento.

A mayor abundamiento, si se especifican 1las funciones de
inversién en capital monetario en términos de las relaciones de
precios asociadas a los diferenciales de tasas de ganancia ( M, =

¥ [py, P,]), tales que:

¥, >0 > ¥, si P,/ P>
¥, <0 < ¥ si P, / b, <
¥, = ¥, =20 si P,/ p,=7 ,

donde 7" es la relacién de precios de produccién. Respecto a la
inversion real se especifican funciones f,, con un comportamiento
equivalente a las ¥ . Con ello el movimiento en los precios se
plantea por dos ecuaciones diferenciales :

b, = ¥, (py, P, ) / Al para Jj= 1,2
en donde denominamos el determinante de A como |A| H
para el caso (1), en que k, > k, , el sistema se resuelve en :

p, = (¥ / |Al) > 0o > (% / (Al ) =p,
lo cual significa que cuando p,/p, sea mayor gue la relacidn de
precios de produccidén, la tendencia sera a que el diferencial de
precios tienda a ampliarse y no a cerrarse, y Visceversa. Sélo en
el caso (2) en que k, < k, los signos de p y ¥ seran opuestos. Por
tanto se concluye que el sistema no necesariamente sera estable, y
que la hipdtesis de convergencia de la tasa de ganancia depende de
manera central en la estructura de composiciones organicas del

capital,®.

En el caso mas general, cuando se considera la posibilidad de

movimientos de capital real y monetario tenemos que las funciones

6 Hay una dificultad con el concepto de "composicién orgdnica" del capital que mrneja Nikaido, y es que lo refiere a la
relacién entre los dos coeficientes de insumo, aquel en bienes de produccién respecto a aquel en bienes salario. Esta nocién de ninguna
manera es equivalente a la que encontramos en Marx.
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de inversidén en capital real ¢, se relacionan con las de inversioén
monetaria de la siguiente forma :

¥j (p1r pg) = q; Qj (p1r | S5 )
tal que las funciones ¢; son funciones de una sola variable p,/p,,
y con signos inversos. Dada la relacién entre precios y tasas de
ganancia, las ®; son funciones equivalentes de los diferenciales en
tasas de ganancia. En este caso para la determinacion de la demanda
de inversidén real se escogera el veértice ( x,, X, ) del conjunto
determinado por la ecuacién :

b,

Siempre que precios y tasas de ganancia sean positivos, la cantidad

+ b = *
1 % iz %2 T X% X;

de inversidén real estara determinada por :

X; = f; (X% P/Par &4(P1/Py) s €,(Py/Pp)) (3=1,2)

Llamamos la atencioén al hecho de que estas funciones se supone
permiten generar la evolucién de las magnitudes reales del sistema.
Por la relacidén entre los precios y los precios de los bienes de
capital la funcién anterior toma la forma :

X, = f; (%, %, 9" (m), & (g (m)), & (g (1)) ;

(3=1,2)
la cual conjuntamente con otra ecuacion diferencial que relaciona
las variaciones en los precios de produccidén con los flujos de
inversioén :

T/ o= (8, (g7 (M) = %X)/% = (8,(g7 (1)) - %,)/x%, ,
determinan por completo las trayectorias del sistena.

Este sistema tiene muchos puntos criticos que 1llenan las
siguientes caracteristicas :

X, 2 x; Py T =7 |,

conjunto que incluye el caso de reproduccion simple con utilizacién

plena del capital y aquellos en que quedara capital sin utilizar.

Asi, para el caso en que |A| sea positivo, para que los
precios de los bienes y la tasa de ganancia sean positivos, los
precios de produccién deberan encontrarse en el intervalo :

[ay (1-ay) + A, a5 1/a,; > T > ay /[(1=ay) anp + a,; a; ]

24



en el ortante positivo, 1. En este caso se demuestra que desde
ningun punto (x,, X,, ™ ) el movimiento converge hacia algin punto
critico, (y por tanto que fuera un punto de reposo), por lo que la
tesis de igualacidén de tasas de ganancia en términos generales se

rechaza.

Para el caso en que |A| es negativo, para que precios
relativos y tasas de ganancia sean positivas tendran que estar en
el intervalo :

A/ [(1=ay) a;p + a; ay] > 7 > [ay (1-ay) + ap ayl/ ag,
en el que encontramos que a partir de cualquier punto en el ortante

positivo, éste se puede mover hacia el area de puntos criticos.

El trabajo de Benetti (1986), aun cuando parece partir de un
modelo distinto al de Nikaido, no obstante se encuentra con el de
éste ultimo en varios aspectos, los mas importantes me parece estan
en el tratamiento en la relacidén entre la estructura de produccién
y aquella de demanda. Benetti es mas claro en la identificacidén de
la estructura de demanda al ubicarla en la nocién de demanda
efectiva (effectual demand) siguiendo muy de cerca el trabajo de
Torrens (1965).

El proceso de mercado que nos plantea Benetti, desarrollando
las ideas de Torrens, es un proceso por el que los capitalistas
aportan al mercado cantidades determinadas de mercancias a precios
determinados. Asi, es posible que nos encontremos con un exceso de
demanda positivo: z, =D, - Q; , 2z, > 0 , tal que los agentes han de
continuar negociando hasta encontrar la posibilidad de agotar su
dotacién de producto. En el caso de un exceso de oferta, z2, <0
entonces el precio podra ser cero, p, = 0 . Sb6lo en el caso de un
exceso de demanda positivo, z. > 0 , la cantidad aportada al

1
mercado se realizara a un precio positivo, es decir : p; > 0.

¢ De que manera se establece la relacidén entre la estructura

de produccidén y la estructura de demanda ?. Por el concepto de
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"effectual demand" , que de hecho remite el comportamiento de 1la
estructura de demanda a las relaciones que establece la estructura

de produccién, que en este modelo se da por la relacién:
Qe = A" Qg -

El modelo postula un equilibrio cuando el movimiento de
produccién y precios se encuentra operando en una estructura
estable, lo cual sdélo es posible si | A | < 0 . Asi mismo, la
solucioén de equilibrio es posible sélo en aquel vector de demanda
que es colineal con el de produccién, es decir aquel que reproduce
los movimientos de la estructura productiva, y que es denominado
homotético, con el que la tasa de ganancia standard se igualara a
la tasa de crecimiento de equilibrio del sistema,’. Sélo a partir
de ese vector de produccién es posible identificar precios de
produccién. Se observa que estos precios de produccidén serian un
resultado del proceso de produccién y mercado en equilibrio y no

anteceden a la solucién del mercado.

Se plantea un segundo resultado sobre el proceso dinamico. Si
hay equilbrio en el proceso de mercado en un periodo dado, este se
obtiene porque | A | < 0 . No obstante, debido a la forma en que se
ha especificado el modelo de demanda efectiva :°

Qe = A" i o
la solucién de las trayectorias de t = 0 a t = n , requieren
expresarse en términos de la funcién inversa al modelo inicial, es
decir,?®:

e = [A'] Qg
En consecuencia al resolver para la funcién inversa: [A']]
necesariamente las condiciones de estabilidad se invierten, por lo
que el modelo prescribe que las condiciones de estabilidad en un

periodo son incompatibles con aquellas a través del tiempo. Asi, en

7 Este resultado de hecho descansa en un supuesto "cldsico” respecto al consumo de los capitalistas, es decir se supone que
su consumo es igual cero. Vease a Passineti (1988).

8 Beneui (1986) p 27.
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caso de que el modelo sea estable al interior de un periocdo,
entonces no lo sera a través del tiempo; en tanto que si fuera
inestable al interior de un periodo la secuencia se interrumpe
porque el esquema temporal prescribe que el proceso llega a su fin.
Se observara que este ultimo resultado depende exclusivamente de la
forma en que se especificé el modelo en la relacioén entre periodos,
y que bastaria con plantear una inversién en la secuencia de los
periodos en la ecuacién de demanda efectiva de la forma:
Tier = A" Qi

para que las conclusiones sobre inestabilidad no se cumplan. En
este caso el modelo de produccidn basico prescribe que es en el
periodo t que se determinara el nivel de produccién del periodo
siguiente t+1. Esta especificacidon del modelo no es incompatible
con el modelo de proceso de mercado en un periodo determinado, por
lo que es factible resolver el modelo e identificar tanto el vector
de crecimiento homotético, la tasa de ganancia y los precios de
produccioén. Bajo estas condiciones no necesariamente apareceria
incompatibilidad entre los resultados del modelo de precios de

produccioén y el de reproduccion,®.

Al igual que en el modelo de Nikaido antes referido, el modelo
de Benetti prescribe gque las condiciones de inestabilidad se
identifican por las caracteristicas de la matriz de condiciones de

produccioén.

Recapitulando, desde esta aproximacion tenemos se puede
estudiar el proceso de reproduccién y formacién de los precios en
dos perspectivas :

- Desde las caracteristicas de la matriz de produccién.

- Desde las caracteristicas del proceso de ajuste generado por

las funciones de inversién (demanda efectiva).

? En todo caso es necesario sefialar que resultados similares a los de Nikaido y Benetti ya se conocian en la literatura, como
son por ejemplo los trabajos de Uzawa (1961) y Jorgenson (1961).
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De acuerdo al primero, tenemos que si el producto de todos los
eigenvalores obtenidos es positivo, lo cudl estara vinculado a que
el determinante de la matriz de produccién sera positivo (que
implica una composicidén organica del capital del sector I superior
a la del sector II), el resultado es un proceso bdsicamente

inestable, segun el teorema de Cayley - Hamilton.

Por el segundo, al considerar la reaccidén de la inversidn ante
desequilibrios en precios, se da origen a un proceso de ajuste en
los precios que nuevamente no pueden ser convergentes al equilibrio
sino en el caso de que la composicidén organica del capital del
sector productor de bienes de consumo sea superior al de bienes de
capital. Es evidente que estos resultados mayormente descansan en
el signo del determinante de la matriz A, es decir en las caracte-
risticas de la matriz de producién y tan sélo de manera muy
limitada en las reacciones de ajuste de capital generadas por 1los
agentes. Con todo, por esta via también es posible utilizar estos
modelos para sostener que el proceso de reproduccidén aparece Como
intrinsecamente inestable y ello descansa en las condiciones de

produccién mismas.

ii) El Equilibrio por la Recursividad entre las Estructuras
de Produccidén y Demanda.

Una imagen adecuada de este enfoque se puede lograr al
observar la caracterizacién que del modelo clasico de competencia
hacen tanto Duménil-Lévy (en adelante D-L) como Flaschel-Semmler
(en adelante F-S). Para estos autores el punto central es proveer
una formalizacién del modelo clasico de competencia, en particular
por lo que hace a sus propiedades dinamicas. Estas las sumarizan
(D-L), destacando con ello la conducta basica de los agentes, de la
siguiente manera : a un desequilibrio del mercado se sigue un

ajuste en precios y tasas de ganancia que incidira sobre 1la
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cantidad aportada al mercado. Esquemdaticamente la situacidén se

puede representar de la siguiente manera :

{ oferta =/ demanda } -=> { cambio en precios ) -—>
{ cambio de tasas de ganancia } --> {movimientos de capital)
--> { nueva oferta } =--> { nuevo desequilibrio entre oferta

y demanda }

Puesto de esta manera entonces lo esencial sera la forma en
que se postula lo que Cartelier (1988) denomina como el mecanismo
de coordinacioén del mercado. Lo interesante de los modelos que nos
ocupan, es que la solucidn en términos de un proceso dinamico
descansa en la forma en que se caracteriza el proceso de desequi-
librio que genera el sistema de ecuaciones. La solucidén de (D-L) y
(F-S) plantean un procedimiento que es conocido como "Cross-Dual",
probablemente haciendo referencia a que se trata de un modelo de
dos sistemas de ecuaciones que interactuan reciprocamente en
precios y cantidades, y la solucion de uno representa el dual del
otro.

A diferencia de 1los modelos de Nikaido (1983) y Benetti
(1986), se observara que en el de D-L el punto de partida radica en
que las variaciones en precios frente a los desequilibrios en el
mercado son seguidos de cambios en las tasas de ganancia, mientras
gque en los modelos tratados en la seccidén anterior si bien los
cambios en precios se consideran resultado de los desequilibrios en
oferta y demanda, el mecanismo esencial esta en los cambios en
produccioén resultantes de las reacciones a los desequilibrios en
las tasas de ganancia. De manera esquematica el modelo se plantea
por dos sistemas de ecuaciones, tales que el primer sistema se
podria representar como P = Ff ( X ); y el segundo como Y = ¢ (r),
en donde P denomina el vector de precios, X los desequilibrios en

el mercado, Y las cantidades producidas y la tasa de ganancia r
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esta vinculada a P. Los dos sistemas de ecuaciones operan de manera
recursiva y convergen de una parte a los precios de produccién y
tasa de ganancia homogénea y por otro al vector homotético de
produccién y a la tasa de crecimiento de equilibrio.

Siguiendo a (D-L) el aspecto central de la teoria de 1la
competencia cldsica es un patrén de conducta de los agentes que
determina la movilidad de capital. Este proceso solamente se puede
entender en un proceso de desequilibrio dinamico, que excluye del
todo la posibilidad de gque 1los mercados se salden en ningun
momento. En este sentido se entiende que en el contexto clasico los
agentes se adaptan al desequilibrio, y los procesos adaptivos
necesariamente ocurren a través del tiempo. Por lo anterior el
punto de partida en la construccién del modelo de (D-L) es la
especificacidén de las reacciones de los agentes, sean las empresas
o0 los capitalistas, los cuales reasignan capital entre cuatro
distintos fines :

Asignacién de capital,

distribucidén de las ganancias,

determinacién de los volumenes de produccién, y

determinacion de los precios.

Estas reacciones frente a los desequilibrios son continuas.

El contexto analitico contempla una situacién en que las
decisiones de produccidén en el periodo t se sigue de una solucién
en el mercado en t , en el cual la oferta del mercado se forma de
lo producido en t mas los inventarios transmitidos en el periodo
t. Las decisiones de produccién en el periodo t+1 se formara de
acuerdo al nivel de los inventarios acumulados en el periodo
anterior, lo que puede llevar a modificar el precio de la mercancia

que se esta produciendo.
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127385

En lo fundamental el modelo de (D-L) descansa en dos ecua-
ciones que establecen el mecanismo del Cross-Dual : Una para la
fijacién de los precios :

plo=pl, & [ (i, -8y /¥ 1
en la que S denomina los inventarios y Y el nivel de produccién; y
otra que determina los movimientos de avance de capital k y con
ello su impacto en la produccién : kﬂ = b, kkq F( rﬂq )

Las funciones G y F son crecientes de su argumento. Las otras
ecuaciones del modelo aseguran la vinculacién entre produccidén vy
tasa de ganancia, asi como la relacién entre el nivel de inventa-
rios y el nivel de la demanda. Sustituyendo en estas ecuaciones con
aquellas por las que se define la composicion de la demanda y del
capital adelantado, el modelo se resuelve de manera simultdnea para
los precios de produccién:
pP’=(1+r ) (A+La&)p ;
en donde L denomina el vector de trabajo y dw el vector de consumo
correspondiente; asi como para un vector de produccidén que
corresponde al vector homotético que garantiza un crecimiento
estable (o") :

Y= (1+06" ) (YA+Y LAW + [(a 7 )/(d p')] g

La idea de (D-L), es que estos valores de equilibrio no
dependen de las funciones de reaccidén G y F antes seflaladas y en
general tampoco del mecanismo w«.ndmico previamente establecido.
Est representaria la ventaja de hacer clara la determinacién de
los precios de equilibrio, sin que estuvieran sujetos a 1la
arbitrariedad de funciones de ajuste ad-hoc. El proceso dinamico
efectivamente muestra 1la posibilidad de convergencia en las
relaciones de precios y tasas de ganancia hacia sus valores de
equilibrio.

Ahora bién, lo mas interesante de esta forma de aproximacioén
es que posibilita analizar algunos problemas de estabilidad en el
ajuste de tal forma que es factible encontrar los limites del
proceso dindamico de convergencia. Con todo las condiciones de
estabilidad en el modelo de (D-L) son de caracter local restrin-

gidas a valores que no se encuentren muy lejos de los de equili-
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brio. Segun (D-L) la mayor limitante del modelo es que la estabi-
lidad depende de que el '"grado de reaccidén" de los agentes frente
a los desequilibrios sea "apropiado", es decir, ni muy alto ni muy
bajo. Si los coeficientes de reaccién o si los niveles de los
precios o el producto se encuentran muy lejos de los valores de
equilibrio, la estabilidad no puede ser garantizada. Esta situacién
analizada en fases sucesivas de ajuste (D-L) la entenderan como un
quasi-equilibrio, y desafortunadamente muestra que el modelo si
estd abierto a una cualificacién por la forma de especificacién de

las funciones de reaccién.

El segundo articulo de (D-L), de 1989, retoma el problema
desde un modelo de produccién conjunta y con un tratamiento mas
general por 1o que hace al problema de estabilidad. En lo esencial
el modelo responde a las mismas inquietudes, representa el proceso
dinamico de una economia competitiva a partir de condiciones de
operacién de "desequilibrio". Las ventajas que permite un modelo de
produccién conjunta en principio parecen estar referidas a la
posibilidad de incorporar explicitamente una situacién con capital
fijo. Sin embargo es necesario interrogarse si por esta via se
puede ganar en el tratamiento de los problemas de estabilidad, y la
respuesta parece ser que no es mucho. En particular se observa que
la especificacién del modelo de nueva cuenta descansa en una serie
de ecuaciones en las que se establece una trama de reacciones desde
los desequilibrios en inventarios, en tasas de ganancia y en el
nivel de utilizacidén de la capacidad instalada hacia las variables
gue son una interrogante en el sistema : niveles de actividad,
precios relativos, y tasas de ganancia y crecimiento ( a un vector
homotético). No obstante y a pesar de la enorme flexibilidad que un
modelo de esa naturaleza les brinda, el resultado solo permite una
condicién de estabilidad asintética 1local. El1 resultado asi
obtenido es explicado por los autores en términos de considerar que
la estabilidad de largo plazo en una economia capitalista es tan
sélo local y sujeta a condiciones restrictivas, argumento que no es

aceptable, porque el 6rden de consideracién de los limites del
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modelo es de consistencia ldégica y no se puede justificar sus

limitaciones por un argumento ad-hoc sobre las condiciones reales.

El andlisis de estabilidad se aborda por el método de
considerar una recursién en la vecindad del equilibrio. Para ese
caso el equilibrio se obtiene porque todos los casos del jacobiano
compuesto por los eigenvalores de la matriz sean menores a 1la
unidad: | r | <1 , para i = 1, ..., N . El problema en la
demostracién es que segun (D-L), la estabilidad tan sdlo depende de
los parametros de reaccidén, asi como del hecho de plantear el
movimiento en un rango en su vecindad. La demostracidén de estabi-
lidad puesta de esa manera, es 1limitada pues no analiza 1los
problemas que pudieran provenir de las caracteristicas de la matriz
de produccion, cuya estructura de coeficientes aparece claramente
incidiendo en las ecuaciones de la forma estructural del modelo y
en el modelo de simulacién mismo (vease su tabla 2, pp 48 , (D-L ,
1989)).

Por lo anterior resulta interesante considerar una aproxi-
macién afin, que en principio parece permitir un planteamiento mas
claro de los problemas de estabilidad. Al efecto, a continuacién
analizaremos el trabajo de Flaschel-~-Semmler (1987) ya que por lo
que hace al analisis de estabilidad resulta de mayor alcance vy
transparencia que el de (D-L) pues permite definir las condiciones

para que el equilibrio sea asintoticamente estable.

El modelo de Flaschel-Semmler (1987) resulta de gran interés,
pues por una parte hace explicita la forma de operar del enfoque
del "Cross-Dual", aun cuando no es muy claro en los supuestos de
conducta de los agentes, los que de manera genérica se remiten a
"un contexto cléasico". Por ello parece entenderse una situaciodn de
desequilibrio observada por diferencias en las tasas de rentabili-
dad, 1las cuales ponen en movimiento cambios en los cantidades
producidas y aportadas al mercado. El1 modelo de precios de
produccién postulado es :
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pP(B-RA)=p Cc=0 |,
y el de produccién :
(B-R"A) x'=c¢cx" ,

en los que B denota la matriz de productos, A la de insumos y
R" > 1 es la tasa bruta de ganancia. Lo interesante del modelo es
que esta especificacion del modelo de produccidén es incorporada
dentro del modelo dinamico de precios y cantidades gque hace
transparente la idea de un Cross-Dual. De esta manera tenemos dos
sistemas de ecuaciones, uno para cantidades y otro para precios:

x=+<d ><x> (B-RA)'p'=+<d ><x>cC'p'

p=-<d><p> (B-RA)x=-<ad><p>cCx
en donde d' y d° son vectores de factores de ajuste caracterizados
por que € Q°, .

Este sistema establece que la tasa de cambio en el tiempo de
los niveles de actividad son del mismo signo que el término :

p( B - R*A)jxj
es decir proporcional a la suma de ganancias extraordinarias del
sector j por referencia a la tasa de equilibrio R'; y que los
precios de mercado reaccionan positivamente si la oferta de la
mercancia Jj es menor gque su demanda. Una caracteristica muy
importante para el andlisis del equilibrio es que los hiperplanos
que son tangentes al ortante positivo en R® todos son conjuntos
invariantes del campo vectorial definido por el sistema de
ecuaciones, y por lo tanto ninguna de sus curvas de solucidén que
empieza en ese hiperplano puede dejar el conjunto. Consecuentemente
la discusion de estabilidad puede ser referida al ortante positivo
y el sistema de ecuaciones se convierte en :
+<d > ((B-RA)' p'=+<ad >c p
p' = - <d > (B-R' A)x=-<ad>cCx

~
X

sistema en el que X y P denominan tasas de crecimiento.

Flaschel y Semmler demuestran que un equilibrio como el de las
ecuaciones de precios de produccién y del vector de produccién,
puesto en términos de estas ultimas ecuaciones, nos proporciona un

sistema dinamico que es estable. El sistema de Cross-Dual anterior
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da origen a estabilidad, pero no a estabilidad asintoética para el
equilibrio. Resulta sumamente interesante que si se incorpora
ademds la condicidén de que la conducta de los capitalistas también
toman en cuenta el signo de cambio de las ganancias extraordinarias
se logra un modelo para el cual se identifica un equilibrio global
y asintéticamente estable. Este resultado también se obtiene para
un modelo de produccién con capital fijo y produccién conjunta,
Flaschel-Semmler (1986).

La demostracion sobre la estabilidad procede considerando que
se puede definir una funcién Liapunov V(x) para la cual existe un
punto de descanso contenidc en sus bordes dentro del ortante
positivo. Ese punto y cualquier otro dentro de sus bordes que sea
un punto de descanso a las trayectorias de la funcidn V(x) puede

ser un punto de equilibrio asintéticamente estable.

El corazén de 1la aproximacién del modelo que (F-S) nos
presentan para tratar el problema de la estabilidad radica en dos
relaciones esenciales :

- E1 modelo de produccién conjunta, en particular por la
significacién que adquiere el término : <p> (B - R" A )x.
En el que la primera parte define la oferta de bienes y
la segunda su demanda.

- La forma en que se especifica la funcién Liapunov en
torno al equilibrio

V(z) = q' [(2z-<z">1ln z)-(z - <2">1n 2z")] , donde z se
define : z =<d> <2> Q z . En este caso Q representa una
matriz oblicua simétrica de la forma :

\ 0 (B - R" A)!

(B - R" A) 0

La demostracidén de estabilidad que nos presentan entonces

sefala que para una funcién z en la que se expresan los desequi-

35



librios de oferta y demanda del mercado, si se puede expresar una
funcién en deredor de la posicidén de equilibrio puesta en términos
de esos desequilibrios, las trayectorias de la funcidén Liapunov que
la caracteriza podra quedar acotada en el ortante positivo. En este
caso cabe preguntar si por el hecho de que la funcidén V(z) sea
constante en todas sus trayectorias, es una condicién suficiente
para considerar que esas trayectorias quedan acotadas. El problema
es gue aun si se mantuvieran restringidas al ortante positivo, eso
no es una condicién de estabilidad pues sus valores bien pueden
crecer sin limite dentro del ortante positivo. En parte el problema
(F-S) lo resuelven al incorporar el signo de cambio en la funcién
que expresa el desequilibrio del mercado, y en este caso demuestran

-que el modelo es asintoticamente estable.

En la sigquiente seccidén se retomaran algunos de estos
problemas sobre la demostracién de estabilidad en esta corriente

para tratar de entender sus limites.
iii) Contenido del Debate.

En esta parte del capitulo queremos destacar el hecho de que
al parecer tenemos una gran confusidén en el debate. Prueba de ello
.» el hecho de que los articulos de (D-L) y (F-S) estan expresamen-
te orientados a contestar las criticas de Nikaido, y ambos
consideran que sus trabajos son perfectamente compatibles con las
tesis de Marx. Sin embargo, en los trabajos considerados el unico
que plantea la necesidad de una solucidn previa en términos de
valores, en conformidad con las tesis de Marx, es el de Nikaido.
Mas adelante se demostrara que de hecho, el funcionamiento del
modelo de Nikaido no requiere de una solucidén en términos de
valores. Por su parte los trabajos de (D-L) y (F-S) tampoco
requieren de una solucién previa en términos de valores, ya que sus
resultados son enteramente autdénomos de cualquier dimensidén en
valor.
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Un punto significativo en la critica de (D-L) y (F-S) es que
el procedimiento adoptado por Nikaido se aleja de la perspectiva
clasica en un aspecto esencial, implica un proceso por el que es
necesario saldar los mercados (market clearing) en cada punto en el
tiempo, en tanto que la visidén clasica descansa en procesos de
desequilibrio permanentes, es decir en cada punto en el tiempo.
Este punto de vista critico lo encontramos en Duménil y Lévy
(1987), y en Flaschel y Semmler (1986, 1987). El alcance de estas
criticas difiere en cada uno de estos autores. Para (D-L) es
fundamental en tanto que consideran esencial la definicidn del
procesc de ajuste en términos de una situacidn que de manera
permanente se mantiene en desequilibrio. Para (F-S) (1984) el
problema radica en la forma en que Nikaido especifica el ajuste en
cantidades ( X; ), dque sugiere de hecho corresponde a un modelo
neoclasico, el cual crece simplemente porque el producto neto esta
retroalimentado al sector de produccidén de tal forma que todo el
producto eventualmente sera utilizado. Este mecanismo, consideran
poco tiene que ver con el de tipo cldsico y no obstante tiene un
papel fundamental en los resultados de inestabilidad que Nikaido
encuentra. En Flaschel-Semmler (1987), la critica a Nikaido es aun
mas severa. Se observa que la formalizacién de Nikaido, incluso la
de 1985 de hecho no llena los requisitos de una formulacién de lo
que se ha llamado un proceso de Cross-Dual. En efecto, en su
opinién soélo uno de los lados del sistema estda correctamente
especificado a la manera de un "Cross-Dual" tal que a los desequi-
librios en cantidades se siguen cambios en los precios. Sin embargo
los ajustes en cantidades y en stocks de capital en realidad no se
han hecho dependientes de diferenciales en rentabilidad sino de los
precios relativos de 1los bienes de capital y del vector de
produccién mismo, por lo gque bien puede constitulr un sistema que
crece de manera independiente de diferenciales en precios y tasas

de ganancia.

Con todo, de acuerdo a nuestras observaciones los resultados

de Nikaido no dependen mayormente ni de la especificacidén del
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proceso de ajuste en cantidades, ni en que su modelo no se ajuste
a un prototipo de "Cross-Dual". Aun si se aceptara el argumento de
que por el hecho que los mercados se salden en cada punto en el
tiempo ello alejara el enfoque de Nikaido de los planteamientos
"cldsicos", ello no es argumento suficiente para impugnar el punto

central de las criticas de Nikaido y Benetti.

El problema mas importante es que aun si descalificaramos la
critica de Nikaido por la forma en que ha especificado la funcién
de reaccién del vector de produccién, no por ello se puede
desconocer el peso que tiene la critica fundada en las caracte-
risticas de la matriz de produccién. De acuerdo a ese punto la
inestabilidad depende no de las funciones de inversioén o de las de

produccidén sino de la estructura productiva misma.

En esta forma de ver el problema tenemos como antecedente mas
conocido los esquemas de reproduccién de Marx,'®. Como es sabido,
en ese caso lo que se puede establecer es que, si el vector de
demanda no coincide con los requerimientos del vector de reproduc-
cidén, dada la estructura de la matriz de produccioén, entonces se
generan procesos que no pueden ser convergentes, y que desde la
teoria de la reproduccién de Marx se podria interpretar como el
fundamento para una crisis. Un antecedente aun anterior lo tenemos
en Torrens (1965). En la versién mas elegante Torrens-Benetti
(1986), si el vector de demanda efectiva no coincide con el vector
homotético de produccién, no sera posible que confluyan precios de
mercado a precios de produccién ni la produccién a una senda de
crecimiento estable. Con todo hay que destacar que en estos dos
casos la inestabilidad aparece por el desequilibrio entre el vector
de produccién y el vector de demanda efectiva -"effectual"- es
decir un vector de demanda determinado por las relaciones de

produccion mismas. Pero puesto asi las tesis de Nikaido y Benetti

10 Es interesante el sefialamiento de Benetti que la nocién bésica de inestabilidad del sistema debido a las caracterfsiticas
de la estructura de produccién de hecho se encuentran antes que en Marx en Torrens (1965).
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son aun mas fuertes, y al parecer hasta cierto punto también la de
Torrens : La inestabilidad estard presente por las caracteristicas
de la estructura de producciédn.

Otro aspecto que muestra la confusién en el debate es el
trabajo de Steedman (1984). Para este autor, al igual que para
Nikaido, el punto central es el proveer de una demostracién logica
consistente de la hipodtesis de convergencia de precios y tasa de
ganancia hacia su nivel natural. En sus términos el argumento en
Smith, Ricardo y Marx no provee de una demostracidén consistente
sino de una "conjetura" tedrica. Steedman plantea para tal efecto
un modelo "Sraffiano" con el que se pregunta sobre la posibilidad
de confluencia de precios y tasas de ganancia hacia sus niveles
"competitivos" (y por ello erntiende naturales o de produccién) en
una econcmia en reproduccidén simple en la que se producen mercan-
cias con base a medios de produccién producidos. La primera
dificultad en el analisis, segun Steedman estriba en que no es
posible establecer una relacidén directa entre el signo de los
desequilibrios en precios con el signo de los desequilibrios en
tasas de ganancia, con lo que considera se han de rechazar las
conjeturas de Smith, Ricardo y Marx en el sentido de que altos
precios de mercado estarian asociados a altas tasas de ganancia.
Con todo el nucleo del argumento estriba en su analisis sobre
estabilidad. Al efecto nos propone un modelo gue NO podria
describirse como de "cross-dual" ya que aun cuando considera el
desequilibrio en precios y en cantidades producidas, los dos
sistemas no interactuan. Esto se observa en la forma en gque se

representan las condiciones de desequilibrio en las siguientes

expresiones:
X, = (P, =P) 2 -p , Y
y,=(r,-r e) .

Sobre esta base, el sistema de precios se expresa como:
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ptEpt-1A(I+rt) Iy
pP=p A (I+1r).

donde r, es una matriz diagonal formada de r, y define la posiciodn

]

natural o competitiva.

El desequilibrio en la produccién estd dado por:
(d, =€) =h ( gy =q) + Y,y S
de tal forma que incide en los precios por :

*

p,=p - (¢, -4 ) D ,
donde 0 £ h <1 y S es una diagonal positiva cuya naturaleza no
es aclarada, ¢, es el vector de produccién bruta del periodo t, D
es una matriz cuadrada de elementos positivos en su diagonal y q
es el vector de demanda efectiva. Steedman adopta un supuesto para
postular estas relaciones, y es que como no hay almacenamiento de
inventarios, el mercado se saldarda en cada punto en el tiempo,
postulado que de hecho es mas afin a la teoria neoclasica del
equilibrio intertemporal y no tanto con un tratamiento de inspira-
cioén clasica,!'. Para especificar las condiciones de desequilibrio

nos propone para precios y tasas de ganancia 1las siguientes

expresiones:
X, < (p,-P)2 -P ,Y
Y. = (xr, - ¢ e).

Asi la solucién de los dos sistemas de ecuaciones diferenciales nos
da el sistema :

X, = h X, - ¥y (SD)
para el que se observa que nada asegura que el conjunto ( XJQ')

serd positivo.

De ello Steedman concluye que no existe la posibilidad de
convergencia de precios de mercado a precios naturales en una
economia en la que se producen mercancias por medio de mercancias.

Considero que esta conclusién es demasiado fuerte para lo que en

" En la teorfa cl4sica en todo punto en el tiempo se generan cantidades y precios de mercado atin cuando la oferta no sea
igual a la demanda.
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realidad ha demostrado, a saber, gque en un modelo éL&fEfé%& de
precios de produccién, la especificacidén de las condiciones de
desequilibrio que el propone no permiten establecer una comproba-
cién de 1la hipdétesis de convergencia de precios y tasas de
ganancia, simplemente porque las condiciones que ha especificado
son enteramente ajenas al funcionamiento de una economia competiti-
va,'. Esto es asi porque el proceso de ajuste a través de la
reasignacioén de capitales que hemos visto como esencial en clasicos
y Marx, asi como en los autores tratados en este capitulo esta del
todo ausente. Esto se hace evidente porque la ecuaciodén de ajuste en
cantidades resulta ambigua pues en realidad no considera la
retroalimentacion por el ajuste en precios. El modelo gque nos
propone, en consecuencia, realmente no estd planteando un mecanismo
reciproco de ajuste entre precios y cantidades, y peor aun, en
realidad no nos plantea un modelo que permita analizar el proceso
de ajuste al que pudiera dar origen una economia competitiva de

mercado.

Curiosamente aun cuando parecen planteamientos analogos, desde
la perspectiva de Nikaido es posible rechazar el argumento de
Steedman en el sentido de que no es posible establecer un modelo
estable por el hecho de que las diferencias en precios y tasas de
ganancia no sean del mismo signo, ya'que de hecho no ha incorporado
un mecanismo de ajuste de conformidad con el proceso competitivo.
El problema es que simplemente, y asi lo reconoce Steedman, su
modelo no esta puesto en el contexto de una economia competitiva,
Yy no considera un patrén dinamico de ajuste. Al respecto (D-L)
senalan que efectivamente es posible encontrarse casos como los
senalados por Steedman. Sin embargo muestran que la situacion
planteada por Steedman es irrelevante ya que ello no impide los
procesos de convergencia. Esta, en el modelo (D-L), depende de que

los movimientos de los precios tengan efectos bien definidos no

12 Por ejemplo vease Nadal (1985).
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s6lo en los movimientos de las tasas de ganancia, sino en particu-
lar en el proceso de reasignacioén de capitales. El problema queda
entonces referido al modelo que Steedman en particular utiliza para
establecer la relacidén entre rentabilidad y precios, que no esta
capacitado para tomar en cuenta este efecto.

iv) El Problema del Concepto de Equilibrio.

La lectura de los diversos trabajos aqui referidos, por otra
parte nos dejan la impresién de que no esta claramente establecido
el nivel de referencia del problema de estabilidad en un proceso
competitivo. Todos los autores parecen considerar que el problema
de la competencia se encuentra como aquel de la relacién entre
precios de mercado y precios de produccion. Nuestra observacién del
trabajo de Marx, es que la competencia es un componente decisivo en
la relacién entre valores y precios de produccién y el de éstos
ultimos con los precios de mercado. (D-L), (F-S) y Nikaido declaran
que toman como supuesto el que 1la estructura de valores estéa
previamente determinada, mientras que Steedman directamente 1la
considera del todo irrelevante. Los resultados concretos de los
modelos nos muestran una situacidén en la que en todos los casos de
hecho es posible postular sistemas de precios de produccién sin
referencia alguna a una estructura en valores. En el caso de
Nikaido, la matriz técnica de produccién parece anteceder y ser
ajena a una relacidén en valcres, y esa matriz es la que de hecho
determina el alcance de sus resultados. El problema es que esa
matriz, asi como la considerada por los autores revisados en este
capitulo es de naturaleza técnica, la cual nos resulta sumamente
extrafna en el contexto de Marx si es ajena a un proceso dinamico de

solucién en un proceso competitivo.

Puesto de otra forma, no es suficiente postular que la matriz
representa el estado de la tecnologia pués en si misma seria el

resultado de las decisiones de asignacién de capital a lo largo del
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tiempo. Su estructura entonces, desde el problema de la competen-
cia, no es un dato sino el resultado mismo del proceso competitivo.
De otra parte tenemos que su especificacién resulta afectada por
las decisiones de inversién misma no sélo por cambios en las
magnitudes, sino porque esas decisiones de hecho afectan su peso
relativo, es decir sus valores, y por tanto sus magnitudes.

El modelo de Nikaido puede resultar aleccionador sobre 1la
naturaleza del problema. Tomemos el argumento en torno al signo del
determinante, es decir, el problema en torno al teorema de Cayley-
Hamilton. El1 modelo que de hecho asi nos presenta funciona de
manera equivalente a la siguiente representacién del teorema de
referencia :

X, = e* X, + f(t) ;
en donde X es un vector, A una matriz y f un elemento externo. Se
observa que la relacién entre X y A constituyen un componente
homogéneo en tanto que f(t) puede no ser homogéneo. Este ultimo de
hecho se comporta de manera semejante a las & de Nikaido, pués
introducen un movimiento que puede ser coherente o no con el
movimiento entre X y A, es decir por el signo que resulte de
multiplicar todos los eigenvalores correspondientes a A, dado por
el determinante de A. El punto con esta discusién es identificar el
alcance de la demostracién de Nikaido. Lo que de hecho el teorema
nos muestra es gue si A es una constante, el sistema considerado
nos permitiria observar la sucesién de X en el tiempo dada 1la
estructura de A. Bajo estas condiciones la conclusién de Nikaido es
correcta respecto a la importancia del signo del determinante de A
al observar las posibilidades de esa secuencia. No obstante su
conclusién respecto a las caracteristicas dindmicas de un modelo
competitivo de corte clasico o marxista no lo son. La conclusidn de

Benetti estaria sujeta a la misma observaciodn.

43



La tesis de Clasicos y Marx efectivamente consideran un
proceso de ajuste en el que a desequilibrios en el mercado, las
acciones de los agentes conducen a un proceso de reasignacion de
capital entre las diversas ramas. Con una tecnologia dada 1la
reasignacién de capital tan sdélo afectaria el nivel de produccién,
no los coeficientes técnicos de la matriz de produccidén. El énfasis
recae entonces en las caracteristicas de la matriz de produccidn.
Todos los autores gque hemos revisado consideran esa matriz en una
dimensidén "técnica-fisica", que por tanto puede ser considerada
constante. ¢ Podemos decir lo mismo de los componentes de capital
constante y variable que Marx considera al efecto ?. De ninguna
manera. Los elementos que intervienen en las matrices de capital
constante y variable de Marx no estan dados unicamente en una
dimensién fisica, pues ellos mismos resultan afectados por el
proceso competitivo. Por tanto, es imposible concebir que un cambio
en la asignacion de capitales de ramas con bajas tasas de ganancia
hacia ramas con altas tasas de ganancia pudiera considerarse ajeno
a la valoracién relativa que pueden tener los diversos componentes
del capital avanzado, aun cuando no ocurra hinguin cambio en las
tecnologias empleadas.

Puesto en términos del teorema de Cayley-Hamilton, la matriz
A no puede ser considerada ajena a los movimientos de f. En la
presentacion de Nikaido tenemos que ocurren movimientos de capital
fisico y monetario que no alteran los coeficientes técnicos de la
matriz de coeficientes técnicos. La conclusién de Nikaido entonces
solamente es valida para el caso en que el movimiento de reasigna-
cidn de capitales no incida en el valor relativo de los componentes
del capital utilizado, ni en su transformacion en el tiempo.
Indudablemente una economia sujeta a semejante restriccion puede
resultar sumamente fragil y dificilmente estable. ¢ Es esta una
posicidén consistente con la naturaleza de una economia competitiva
de mercado, del tipo que encontramos reflejada en el pensamiento
clasico y en Marx?. Me parece gue la respuesta es del todo

negativa, ya que en ambas 1lineas de pensamiento el proceso
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concurrencial representa un mecanismo altamente flexible vy

responsivo a las posibilidades que ofrece el mercado, .

El modelo de Nikaido en estos términos constituye un paso muy
importante para acercarnos a una mayor comprension del problema,
mas no obstante es necesario observar que no es claro que se pueda
establecer la relacidén entre precios de produccién y precios de
mercado bajo el supuesto que los valores estan dados. El problema
aparece al pensar en el proceso dindmico: ¢ Como es posible que el
valor aportado por 1los diferentes tipos de trabajo se pueda
determinar ajeno al proceso mismo de mercado?. Ello significa que
hay limitaciones en considerar la masa de valor producido como una

constante ajena a un proceso dinamico de mercado.

Por otra parte es necesario reconsiderar el alcance de los
resultados obtenidos por Duménil-Lévy y Flaschel-Semmler. De estos,
los primeros reconocen que sus resultados tan sélo permiten
considerar condiciones de estabilidad local. Los segundos estable-
cen condiciones para encontrar una situacién asintéticamente
estable. No obstante, hay ciertos problemas con el planteamiento.
Por un momento dejemos de lado el hecho de que estos modelos se
pueden plantear y aparentemente resolver ajenos a una estructura de
valores y tratemos de entender si los modelos propuestos nos dan
una solucioén coherente que definitivamente si permitiera superar
las criticas de Nikaido y Benetti.

En este sentido me parece que de hecho aparecen dos érdenes de
problemas: Uno en el nivel operativo del modelo, otro en el nivel
tedrico.

13 El acento en la teorfa cldsica y de Marx est4 en la idea de que en el mercado estamos frente a una gran capacidad de ajuste

de los agentes tanto en cantidades como en precios. Que ese ajuste se realiza por movimientos de capital en la busqueda de aumentar la
ganancia y de que los agentes esenciales, los capitalistas, son capaces de percibir la direccién de cambio del mercado.
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Desde un punto de vista operativo, 1a cuestidn que no parece
estar claramente resuelta es si por el hecho de que el modelo de
produccién se plantea como un sistema de produccién conjunta
especificado por dos matrices, una de produccién y otra de insumos,
el nuevo conjunto de relaciones de produccién asi especificado
necesariamente de origen a una estructura estable. Si asi fuera, no
habria razdén para que los resultados de (D-L) fueran de caracter
local, ya que el conjunto de reacciones especificados de 1los
agentes parecen ser consecuentes con un patrén adaptativo congruen-
te con las condiciones del desequilibrio. (D-L) en cierta medida
reconocen el alcance limitado de sus resultados en el articulo de
1989, al reconocer que no hay un modelo matematico capaz de
plantear el problema.

Desde un punto de vista tedrico el problema parece ser mucho
mas serio. El modelo de (F-S) nos lo hace evidente. E1 modelo de
"Cross-Dual" especifica un sistema de relaciones entre precios y
cantidades a través de las matrices de produccién e insumos, en
particular por la expresion : (B - R'A ). La dificultad es con el
significado que se puede atribuir a las variables de equilibrio, en
particular a esa R'. El algoritmo nos sehala gque es la tasa a la
cual se estandariza el excedente de todos los sectores entre lo
producido y los insumos, asi como es la tasa a la cudal deberia
crecer el producto a fin de mantener las relaciones de oferta Y
demanda en equilibrio. No obstante es necesario preguntarse:

¢ De dque manera estas tasas se pueden entender en el
contexto de una economia competitiva como la que postulan

en general en el pensamiento clasico ?,

¢ Son ellas un parametro que incide en la conducta de

los agentes ?,

¢ O por el contrario, son un resultado del proceso de

competencia ?,

¢ Son resultado de las condiciones de produccidén, o de

las condiciones de oferta y demanda ?, ¢ o de ambas ?.
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De manera directa en el texto de (F-S) no se ubica una
respuesta a ninguna de esas cuestiones, aunque se pueden inter-
pretar que tenemos una determinacién simultdnea. Una interpretacion
alternativa del modelo de (F-S), es que mds parece una respuesta a
las dificultades de incongruencia entre los planteamientos sobre
estabilidad y existencia que se encuentran en modelos neoclasicos
estandar. Esto aparece en particular porque el modelo proporciona
una manera de acotar el espectro de posibles precios y cantidades
de equilibrio en una situacién en la gque entran en juego las
relaciones de oferta y demanda. Esto se hace resolviendo el
problema,no a través de las leyes de oferta y demanda neocldasicas
sino a través de la "ley de la ganancia", (aunque no es evidente
que en (F-S) la demanda se vea como demanda efectiva en 1la
ascepcioén de 'effectual' a la Torrens), es decir por la teoria de
los precios de produccién de corte clasico,'. E1l procedimiento
efectivamente ofrece un camino para tomar el problema desde una
dimensién dindmica y con una busqueda insistente en no divorciar
las condiciones de "existencia" de las de "estabilidad". La unica
dificultad es que, si el problema se plantea desde la perspectiva
clasica, no se entiende cual es el caracter de las variables de
"equilibrio". Si la R' es resultado de las condiciones de produc-
cioén, entonces tampoco se entiende de que manera la estructura de
produccién gque la genera puede ser ajena a las condiciones de
critica que apunta Nikaido.

Por lo que hace al caso de (D-L), es significativo el hecho de
que esta perfectamente esclarecida la relacidén entre la conducta de
los agentes y el modelo postulado. No asi las razones por las

cuales las condiciones de estabilidad son tan 1limitadas. En

“ En Kubin (1989) tenemos una discusién relevante a la manera
de considerar la incidencia de la forma en que el desarrollo del
proceso de mercado, con base a la nocidén de demanda efectiva de
Benetti (1981). Si se considera el proceso de mercado en una
secuencia temporal explicita, Kubin demuestra que el proceso puede
ser estable localmente y no estéd sujeto a la critica de Nikaido.
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particular no es evidente que las matrices de produccidén en que
descansa el modelo estén excentas de las dificultades que Nikaido
puntualiza. La demostracién de estabilidad del equilibrioc puesta
unicamente en términos de gque pueda existir un conjunto de
parametros de reaccién de los agentes al conjunto de condiciones de
desequilibrio es limitada. No permite excluir el caso en que aun si
todos los agentes reaccionan de acuerdo a 1los signos del desequili-
brio, a una estructura de relaciones de produccioén determinada, tal
que |A| > 0 , esta pudiera de todas formas resultar en un comporta-
miento desequilibrante. Esto de hecho es la pregunta esencial en

torno a la naturaleza de un proceso de competenrcia.
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CAPITULO II.
EL PROBLEMA DEL EQUILIBRIO COMPETITIVO
A PARTIR DE MARX.

i) Introduccién.

La discusiodén del capitulo anterior es ilustrativa sobre diversas
dificultades para abordar la formalizaciodn del pensamiento clasico
y de Marx en torno a la teoria de la competencia. Llama la atencion
la distancia entre el debate moderno en torno a la teoria de la
competencia con un fuerte énfasis en el problema de la gravitacioén
y con ello en cuestiones sobre estabilidad, frente al debate
anterior que podria llamarsele ortodoxo, con un fuerte énfasis en
los problemas sobre el puente entre las teorias del valor y de los
precios de producciodon, que bien se puede pensar como problemas de
"existencia" del equilibrio. Sin bien de manera general se observa
como un avance tedrico significativo el intento de replantear el
problema de la teoria de los precios a partir de un enfoque
dinamico, no obstante es necesario puntualizar las dificultades que
se han encontrado en el camino, de tal manera que sea posible

establecer el alcance de las propuestas tedricas formuladas.

El modelo de Duménil & Lévy es interesante ya que probablemente
es el mas claro respecto a la definicién de las acciones de los
agentes a través del tiempo. Con todo, la solucion del modelo si
bien apunta a la identificacidn de las condiciones de existencia y
estabilidad de precios de produccidén y un vector homotético de
produccién y crecimiento compatible con el de precios, 1los
resultados no permiten ir mds alla de aquellos que reporta Nikaido
en términos del andlisis de estabilidad. E1 modelo de Flaschel &
Semmler hace menos evidente la naturaleza de los ajustes a través
del tiempo, en parte debido al instrumental gque utiliza en el
andlisis de estabilidad, pues la especificacién de 1la funcidén
Liapunov gque emplea es hasta cierto punto arbitraria, al no

fundarla en la manera de reaccionar los agentes al desequilibrio en
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el mercado. Estos resultados no son una excepcidén en la literatura
y de hecho nos muestra nuevamente el problema esencial que antes
hemos observade con mayor fuerza en Nikaido, pero que ya antes

observamos en estos autores en el capitulo I.

Esto nos lleva a observar que por lo general los problemas
dinamicos son elaborados en términos de la formulacién de un
sistema que relaciona dos aspectos del problema en una estructura

formal (modelo), a saber:

m De una parte las condiciones de produccidén, las cuales son
puestas como el nivel de relacion basica de la estructura (en
este caso de produccidn),

m Y de otra el conjunto de normas de reaccién de los agentes

frente a los desequilibrios del mercado.

lLa relacioén entre estos dos conjuntos podra establecer o fundar
un movimiento al equilibrio. Al efecto, por lo general ese
resultado implica establecer restricciones,’ de distinta naturale-
za, por ejemplo sobre: la matriz de produccidén (Boggio, (1985) vy
Nikaido, (1983)), el vector de produccidén (mercancia patron de
Sraffa (1973)), y el vector de demanda efectiva (vector homotético
de produccién de Benetti, (1986); asi como los vectores de
produccién y demanda de equilibrio que nos refieren Duménil & Lévy
(1987) y Flashel & Semmler (1986), los cuales asemejan un vector
homotético de produccidén. Las diversas especificaciones asi
observadas son de gran relevancia para la comprension del alcance
de las diversas versiones sobre la teoria de 1los precios de

produccién.

De otra parte el debate entre Nikaido (1985) y Duménil & Leévy
(1987) y Flashel & Semmler (1986) nos muestra que aun en el caso en

! Con el términos restricciones nos referimos a que en todo modelo se establecen sistemas o conjuntos
de relaciones, de los cuales se obtienen soluciones ante restricciones o condiciones determinadas.
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| DR 0
que las funciones de reaccidén del capital y de 1los %ggb sEYse

especifiquen de la manera en cque lo proponen estos ultimos autores;
como se presentd en el capitulo I, de ninguna manera es evidente la
forma en que, con base a esos modelos se puede responder a la
critica de Nikaido en torno a las condiciones de estabilidad en un
modelo clasico-marxista. Esto es asi, porque en su solucidén al
problema de estabilidad ellos también utilizan una matriz de
produccidén equivalente a la gue propone Nikaido, gque tiene el mismo
efecto de restringir las condiciones de estabilidad al caso en que
el determinante de la matriz de produccidén sea negativo. En el
mejor de los casos, no hacen evidente que el signo del determinante
de dicha matriz no tenga ninguna influencia en las trayectorias de

las funciones de reaccidn de los agentes frente a un desequilibrio.

Esto muestra que en buena parte de la discusidén no se ha dado el
lugar adecuado a la forma en que se ha especificado el problema de
la conducta de los agentes en desequilibrio. Esta cuestidén, en el
pensamiento cldsico y en Marx nos remite a la discusién sobre 1lo
que se ha llamado el estatuto tedrico de los precios de produccion,
a saber, el orden de relacidén entre las variables naturales, i.e.
los precios de produccion, y las variables inmediatas en el
mercado. La dificultad estriba en que si se postula que el
desequilibrio aparece como una desviacidn del precio de mercado
respecto a aquel de produccidén, con ello se plantea que este ultimo
precede al proceso de mercado, y su accidn en la formacidén de los
precios de mercado requiere ser explicada. Por ejemplo: sea porque
se supone gue han de estar presentes de alguna manera en la mente
de los productores, tal que puede ser una guia en su proceso de
toma de decisiones; o porque la trama de interdependencia en las
relaciones de produccién es de tal naturaleza que impone en el
mercado las relaciones dadas por la estructura productiva. En los
modelos analizados en el capitulo anterior tenemos que el desequi-
librio se cobserva o respecto a las funciones de exceso de demanda
como en Benetti y Nikaido, © como en Duménil & Levy y Flaschel &

Semmler, que incorporan el desequilibrio a través de ecuaciones de
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ajuste sea en los inventarios o a funciones de exceso de demanda,
tales que por el efecto de estos en la tasa de ganancia y en la
funcién de asignacién de capitales, los modelos operan simultanea-
mente con el de solucién del modelo de precios de produccidn, a
través del "Cross-Dual". En ambos caso no se plantea con claridad
el verdadero papel de las variables naturales ya que la solucién
simultdanea hace que sean resultado tanto de la estructura de
coeficientes técnicos como del proceso de mercado. El problema que
se crea al tomar esta manera de operar del modelo, es que rompe con
la idea clésica segun la cual previamente ha de estar resuelto el
modelo que determina los centros de gravedad.

Estas dificultades nos han llevado a emprender ahora una tarea
que, a la 1luz de 1los resultados antes sefalados se ve como
indispensable, que es el intentar revisar el problema dindmico de
la competencia a partir de las nociones basicas que al respecto se
encuentran en la literatura clasica y de manera mucho mas importan-
te en Marx. El énfasis en este ultimo autor surge por dos razones:
en primer lugar porque de una manera u otra incorpora en su
andlisis buena parte de las proposiciones de los clasicos respecto
a la cuestidén de la competencia. Y en segundo lugar pordque este
autor ademdas logra establecer una visién alternativa sobre el
proceso de reproduccién en una economia capitalista con base en una
visién esencialmente dinadamica del proceso de formacidén de los

precios.

Por lo anterior, el propdsito de este capitulo es estudiar
algunos de los problemas relevantes al concepto de los precios de
produccidén en tanto precios de equilibrio, a partir de la teoria de
la competencia en Marx. Esta tarea hoy en dia requiere poner el
problema en términos de los elementos tedricos destacados en el
capitulo anterior, y por ello con un mayor énfasis en problemas
dinamicos de estabilidad. También por ello se ha dejado a un anexo
una revisioén sobre la polémica en torno a la teoria marxista de los

precios de produccién. El capitulo en la segunda seccidén presenta
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la discusidén en torno a la teoria de la competencia en Marx, para
en la tercera parte retomar el problema de la teoria del equilibrio

y la competencia a partir de la concepcidn que se rescata de Marx.
ii) La Concepcion de la Competencia en Marx.

En la teoria de la competencia en Marx encontramos dos lineas de
discusién. La primera hasta cierto punto constituye una concepcién
claramente delimitada y gque estd rescatada en la tradicion del
pensamiento marxista, particularmente presentada en El1 Capital
(1975) en el tomo III, en los capitulos 8 a 10. La segunda linea de
discusién, poco considerada en la literatura, y cuya base 1la
encontramos en los Grundrisse (1973) en la seccidén de notas sobre
el capital. La discusidén que se presenta a continuacioén trata de
destacar los aspectos relevarnites a los problemas de estabilidad y

reproduccion.

ii) La Lectura Tradicional sobre Precios de Produccidén vy
Competencia.

En E1 Capital, Marx (1975), tenemos un desarrollo en el que se
postula la relacidén entre las tasas de ganancia y plusvalia en
términos de la foérmula: g=pv {v,/C), en donde: g denomina
la tasa de ganancia, pv plusvalia, v el capital variable y C el
total del capital aportado: (c + v),°. Esta formula nos describe
una situacidén en la que el comportamiento de la tasa de ganancia
dependera no sélo de la tasa de plusvalia sino de la composicidn de
valor del capital, de tal manera que incluso podemos tener casos en
que los movimientos de la tasa de ganancia y aquellos de la plusva-
lia sean inversos, dependiendo de 1la composicién de valor. No
obstante, el andlisis entre plusvalia y ganancia no puede darse

fuera de las relaciones de la competencia, por ello, es hasta 1los

* El desarrollo lo ubicamos en el capitulo iii del tomo III ,vol 6. Marx Karl de EL CAPITAL. Op. Cit p
62y81.
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capitulos VIII a X que encontramos el nucleo del argumento sobre
los precios de produccién, al menos en un primer aspecto de

caracter formal.

El argumento bdsico de la seccidén segunda del tercer tomo nos
habla de la conversién de la plusvalia en ganancia a través de la
relacidén que se establece entre diversos y numerosos capitales. El
punto de partida del andlisis de Marx es el considerar la posibili-
dad de divergencias entre las tasas de ganancia respecto a la
media. Esto se debe a que Marx considera la perecuacién de la tasa
de ganancia operando en primer lugar al nivel de cada rama de
actividad, con lo que es posible que las tasas de ganancia para
capitalistas individuales sean distintas de la media, en virtud que
cada uno estara trabajando bajo condiciones particulares de
intensidad en el uso de capital y trabajo y con diferentes niveles
de productividad.

Para aquellas esferas de actividad en que la composicién del
capital sea igual a la media, Marx considera que el precio de
produccién se aproximara a su valor,>. De hecho asi se da por
sentado que el precio de las mercancias, dado un proceso de
competencia, se realizara a un nivel con el que se cubre el "precio
de costo",*, mds la tasa de ganancia media sobre el precio de

costo,”>.

En lo anterior, el proceso que Marx concibe es el de un proceso
de "nivelacidén" por el que la bisqueda incesante del capital por

lograr la mayor tasa de ganancia, lleva a crear una fuerza hacia

’ Expresado en dinero.

* Marx considera el precio de costo , como la suma de todas las erogaciones necesarias en la produccion
de una mercancia y que constituyen el avance de capital. Marx K. (1975), Tomo III, Cap X, p 219.

° Para estos casos "la tasa media de ganancia no es otra cosa que la ganancia porcentualmente calculada
en esa esfera de composicion media, es decir donde la ganancia coincide con el plusvalor”. Marx, (1975), T.
I p.219.
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"la nivelacidén, en pos de la posicidn intermedia ideal -esto es, no
existe en la realidad-, es decir una tendencia a normalizarse en
torno de esa posicidn intermedia."®. ; Que es lo que define esa
posicién intermedia ?, la respuesta de Marx parece inequivoca : el
valor . Por tanto concluye : la ley del valor rige los movimientos
de los precios. Sin embargo como se podra ver mdas adelante el punto
en el que se ubica ese promedio puede estar afectado por las
condiciones de la competencia. De acuerdo a esta lectura de Marx
las unicas condiciones necesarias para gque una mercancia sea
vendida a su valor son : 1) gue el intercambio no sea ocasional ,
2) gue exista un "cierto equilibrio" entre las cantidades produci-
das y las demandas realizadas , y 3) que no existan monopolios que
de manera permanente obliguen a que las mercancias se vendan o por

arriba o por abajoc de su valor,’.

Con todo, no hay que olvidar que para Marx y todos los economis-
tas clasicos, la competencia en 1lo fundamental establece un
principio por el cual se socializan las acciones individuales. El
avance de un capital sdlo se entiende en la medida en que existen
otros capitales avanzados en otras esferas de produccidén, tal que
las acciones de unos y otros se convalidan de manera reciproca.
Puesto en otros términos, si bien la produccidén y toma de decisioén
de inversion aparece en un orden individual, privado, la realiza-
cion efectiva de la ganancia descansa en el caracter .ocial de esa
accion, es decir por la realizacién de una accioén similar de todos
los propietarios de capitales. Esto da origen a una trama de
relaciones de interdependencia entre los capitales extraordinaria-

mente compleja que se caracteriza por que :

® Marx K. (1975), T IIL p 220.
7 El tratamiento de Marx sobre esta proposicién es en extremo escueto : "La suposicion de que las
mercancias de las diferentes esferas de produccion se venden a sus valores, sélo significa, naturalmente, que

su valor es el punto de gravitacién en torno al cual giran los precios y hacia el cual se nivelan sus constantes
alzas y bajas” Marx, K. (1975), T IIL p 225.
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a ) Aun cuando cada capital aparece como individual y en ese
sentido es unico y distinto, no obstante su existencia en cuanto
tal depende de su relacidén con los otros capitales.?.
b ) A pesar de la heterogeneidad fisica hay algo comun a todos
los capitales, algo que los identifica, a saber :
- E1 caracter de su relacién con el trabajo en la obtencion de
plustrabajo impago como fundamento de la ganancia, y
- La busqueda de una tasa maxima de ganancia.
c ) La busqueda de la tasa maxima de ganancia genera las fuerzas
que mueven tanto hacia la igualacién como a la diferenciacion de

las tasas de ganancia,°.

Pero Marx percibe que no es posible presentar las leyes de la
ganancia directamente como leyes de la tasa de plusvalor. Esto se
hace evidente en la expresién basica de la tasa de ganancia, ya que
si se acepta la ecuacién de Marx para la tasa de ganancia:

g =pv /(ct+vVv);
en donde pv representa la plusvalia y c y v el capital constante y
variable avanzados en la produccién. Si ahora pv' = (pv/v) y ello
denomina la tasa de plusvalia, la expresidén de la tasa de ganancia

Sse convierte en:

[ (c/v) + 1]

Esto significa que no hay una relacién biunivoca de g' y pv', Yy
de manera genérica sélo se puede decir que g'= f (pv', y de la
composicion de valor del capital).

A pesar de esta observacién Marx establece que la relacion loégica

® Para Marx, en lo esencial el capital se entiende en cuanto que, en la competencia el capital es la relacion
del "capital consigo mismo". Por ello "El capital existe y s6lo puede existir como muchos capitales” Marx,
(1975), T 111, p.441.

* Como se verd mas adelante, los movimientos de capital en la bisqueda de mejorar su posicion €n tasas
de ganancia es la causa de un movimiento convergente (gravitacional) de tasas de ganancia y precios hacia sus

"valores naturales”.
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es : si la ley del valor regula la masa de plusvalor y esta a su
vez regula el nivel de la ganancia media, en consecuencia, por
transitividad, la ley del valor "regula" los precios de produccién.
El alcance de esta aseveracidén ha sido objeto de miltiples debates,
(véase el apéndice a este capitulo) y por lo pronto no podemos sino
observar que no es clara su significacién,’™. Si al término
"regula" se le da la acepcidén de "determinacion" se estaria
ignorando que en la relacidén entre las tasas de cambio en valores
respecto a aquellas en precios de produccioén se encuentra la accioén
de "leyes" diversas: al nivel de los precios de producciodn tenemos
la accidén de la competencia como determinante. Es por ello que de
imponerse la tendencia a la perecuacidén de la tasa de ganancia no
es posible gque las tasas de cambio en precios de produccioéon sean

iguales a aquellas en valores,'.

El problema en discusién en lo que llamamos la "lectura tradicio-
nal", hasta cierto punto estda asociado con una interpretacién que
de ello han hecho los seguidores de Marx, lo que en parte es
atribuible a dificultades con el texto mismo de Marx. El problema
es que para muchos marxistas la regulacidén de los precios por los
valores ha significado la determinacidon directa de las tasas de
cambio en valores con aquellas en precios y en particular en
precios de produccidn. En consecuencia el problema de la "transfor-
macioén"” ha adquirido la connotacién de que hay una relacidn
inmediata entre ambas tasas de cambio. Morishima (1974) por ejemplo
plantea que, bajo condiciones particulares, guardan una relacidn de
proporcionalidad o que se encuentran una a otra por un proceso

ergdédico, (vease apéndice al cap. 2).

 En todo caso seria necesario acotar el contenido especifico de la "ley del valor" en su relacién con

aquella que encontramos en la competencia.

" "Lo que lleva a cabo la competencia, cuando menos en una esfera, es el establecimiento de un valor
de mercado y un precio de mercado uniforme a partir de los diversos valores individuales de las mercancia.
Pero sélo la competencia de los capitales en las diversas esferas fija el precio de produccin, que nivela las
tasas de ganancia entre las diversas esferas. Para ésto tltimo se requiere un desarrollo superior del modo
capitalista de produccién que para lo anterior” Marx, K. (1975), T IIL p. 228.
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En la que se identifica como la "lectura tradicional", Marx es
categdérico en senalar que no existe algo como un movimiento o leyes
de la oferta y la demanda,'?’, ajenas a las leyes del valor y del
capital,'’. Por ello las variaciones de oferta y demanda si bien
"inciden" en el movimiento de fluctuacidén de los precios de mercado
en su gravitacidén en torno a los precios de produccién, no obstante
considera gque su accién no es determinante,’™. La relacién que
define tanto los centros de gravitacién como la relacidén con los
precios de mercado estd dada por lo que Marx denomina "las leyes
del capital”. En particular por la concurrencia de los capitales en
todas las ramas de actividad, buscando activamente incidir en los
mercados en que actuan, lo que conduce a crear las condiciones para

que opere la ley de la perecuacién de la tasa de ganancia.®

Se puede aproximar el modelo que Marx plantea en el cap.X del T.
I1II de El1 Capital de la siguiente manera: dicho capitulo, como se
sabe, trata de la relacion entre los precios de mercado y lo que
Marx llama los valores de mercado, es decir los valcres. En general
Marx considera que la demostracién es extensiva a los precios de
produccién. De hecho Marx parte del supuesto inicial de 1la
coincidencia entre el precio de produccidén con su valor expresado
monetariamente. En los dos capitulos inmediatos anteriores ya ha

planteado la formacién de la tasa media de ganancia como un

> En Marx se encuentran numerosas referencias a las leyes de la oferta y la demanda. No obstante parece
que su comprensién de ellas estd mas en un contexto clasico, es decir, como una ley subordinada a aquellas
determinantes en la produccion capitalista. Por ¢llo es necesario no confundirlo con las nociones corrientes
hoy de corte neocldsico.

* Por ejemplo: "Si en consecuencia la oferta y la demanda regulan el precio de mercado, o mejor dicho
las desviaciones de los precios de mercado con respecto al valor de mercado, por otra parte €l valor de
mercado regula la relacion entre oferta y demanda o el centro en torno al cual las fluctuaciones de la oferta
y la demanda hacen oscilar, a su vez, 10s precios de mercado.” Marx, 1975, T IIL p 229.

* Para Marx la accién de la oferta y la demanda es incomprensible fuera de las "leyes del capital”. Aquellas
se encuentran subsumidas dentro de estas dltimas.

B El problema de la relacién entre valores y precios de produccion que esa forma de presentacion induce,
es que si tanto valores como precios de produccion son resultado de las relaciones y "leyes del capital”, nos
encontramos frente a una elaboracidn tedrica dificil de ubicar en su 6rden 16gico.
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concepto central para aquel de precios de produccioéon. De ello
postula que la tasa media de ganancia no es sino la tasa de
ganancia que se puede calcular "en la esfera de composicidn media,
es decir donde la ganancia coincide con el plusvalor" (Marx, 1975,
T.III, C X p.219). Ahora bién, lo que aun no queda demostrado es la
forma en que los agentes relevantes, es decir los capitalistas, a
través de su interaccién en el mercado, establecen precios que
necesariamente han de fluctuar en deredor de los precios de
produccién. Estos ultimos Marx los entiende como "formas meramente
transmutadas de valor", en los que la plusvalia se ha convertido en
ganancias, cuya distribucion ya no esta en relacion al plusvalor
generado por cada unidad de capital sino en proporcion al capital

aportado por cada agente.

Puesto en otros términos, el argumento de Marx es mostrar el
proceso por el cual la presion de la competencia impone a los otros
capitales, cuya composicién difiere de la media, una tendencia
hacia la igualacién de la tasa de ganancia. De esta manera la
tendencia a la nivelacién de la tasa media de ganancia "llega a
convertirse en la tasa general de ganancia", la cual de acuerdo a
Marx es un resultado. Puesto que este proceso se concibe en tanto
magnitudes econdémicas reales, Marx considera que sélo pueden ser el
resultado de intercambios reales de valor mercantil. No obstante
Marx esta conciente de que si los intercambios se realizaran a sus
valores, darian origen a tasas de ganancia distintas en todas las
esferas. Puesto asi, el puntc es entender el proceso de relacidén en
el mercado por la competencia, de tal forma que el intercambio
efectivo permita encontrarse con las magnitudes reales de valor
mercantil. Estas magnitudes se entienden como aquellas tasas de
reproduccién o precios que arrojen tasas de ganancia tales que cada

unidad de capital encuentre al menos la tasa media de ganancia,’®.

' Marx lo expresa de manera sintética sefialando que "Toda la dificultad se produce por el hecho de que
las mercancias no simplemente se intercambian como mercancias, sino como producto de capitales,”. (Marx,
(1975), T. 111, C. X, p 222).
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Ahora bien, para Marx la nocién de competencia remite a una
estructura de relaciones entre los capitales, es decir, a la forma
en que diferentes capitales se ponen en relacién entre si a través
del mercado. Esta relacidén, la de la diversidad de capitales,
descansa en aquello que constituye su calidad esencial, en algo que
les es comun, entiéndase aquello que los distingue y constituye
como capitales en cuanto tal,'. Esta forma de relacioén fundamenta
la identificacién, a través de la busqueda de una mayor tasa de
ganancia, y con ello su expresién cuantitativa en la tendencia
hacia la perecuacién de la tasa de ganancia. Sin embargo ese
movimiento a la igualacidn se funda en la accién de los capitales
en la busqueda de su diferenciacién de 1la tasa de ganancia, por
ello en Marx la perecuacidn de la tasa de ganancia necesariamente

actua a través de un doble movimiento:

a ) A la igualacidn de la tasa de ganancia, segun lo senalado en
parrafos anteriores.

b ) A la diferenciacién de la tasa de ganancia, como resultado

de la concurrencia de los capitales en su esfuerzo para maximizar
sus ganancias y defenderse de los intentos de otros capitales de

tomar su participacién en el mercado.'®.

El problema con el modelo asi expuesto es que presenta diversas
dificultades:

N El1 que en general se ha senalado en la relacién entre valores

7 Marx en el libro de notas IV sobre el capital de los Grundrisse sefiala : "La competencia no es otra cosa
sino la naturaleza interna del capital, su cardcter esencial, apareciendo en y realizado como la interaccion
reciproca de muchos capitales unos con otros, la tendencia interna como necesidad externa”. p 414. Asi, la
identificacion del capital ocurre en cuanto se pone en una relacién que opera por el reconocimiento de si
mismo, por la existencia de su opuesto, con €l que sin embargo se identifica.

'® Marx entiende la tendencia a la igualacion de la tasa de ganancia como la expresi6n cuantitativa de la
tendencia de los capitales a identificarse. No obstante esta tendencia no s6lo no h